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\INES PROPRIETES DES FONCTIONS pag L'ESPACE

Par W. EONDRACHOYV

s OPRT

‘/présen'é par S. L. Scobolejf, d. " Académie, 1, 25, VI. 1045)
_ 1) est Pespace fonctionmel Yinéaire deg fonctions

s un domaine D de Vespace & n dimensions

g an s el dont les -
sfinies dans WA : 3 es S-déri-
d?fu; jus wa Vordre v S(fmlt a p sommables (', %). Dans la présente Note D
Ve jomaine DOTIIC SaUL 1ES CAS que mous signalerons particuliérement

es"l" Introduisons dans Lj une métrique au moyen de la formule

oz, ..., 7,)

n

i
o=\

2. Indiquons quelques propriélés simples des espaces considérés:
a) L: est un espace complet;
b) & l’on a pour tous les  simultanément

o, faiblen ent &

¢x* . dzon
1 i

dzo%1 ., ,cz%n
1 w

: ) faiblement
au sens de 1'espace L,,(E aj=2=0,1,...,v), il en resulte que ¢, m—»g
dans L2 (p > 1);

¢) la spheére p (0, 9) < A est faiblement compacte dans Lyp>1).

On désigne dans la suite par L! la mulliplicité linéaire de tous les élé-
menls de /.;1 qui sont des fonctions possédant des dérivées continues jusqu’au
vieme ordre. On a

d) L est partout dense dans L.

_ Pourles domaines D dont chaque point est accessible au moyen d’un secteur
Piérique mobile dont la forme ot Ja grandeur sont fixes, S. Soboleff @
fmontré le théoreme suivant. _ \

3. La sphére unitaire de 7> est une partie de la sphere: 1) de chaque
o I _k ; .
“Pace L v 1" si 1> 1p>k/n; 2) d’un espace L:l.l‘ queleonque, ¢** > 0, si

o
Ey
\\

£ c Q
On 3ppelle S-dérivés les dérivés au sens de S. Sobolefl {voir(*), p- 483}



~ y o3 L35 ol g¢g*
. . 3y de chaque espace L. 7" <g=1 4 Boil e
4 {jp=Kk/Ns 3) oo BN (V7 B R a . 1~ e D est toul lespace dopy p
8 ;)>¢i’:§ espace arbitraire C¥ @ ; 1P < kjn*. enrink/;) 4 e oxuéi’llrilci(é assez unie de dimensigy _mI;A“T?EL;& enlever geg W
¢ > ) =k, B S z " o i h Ly 1t - Srieurs j . H Claux
£ ¢ pour¥ut qu.e nréseﬁtg Note on €tablit la propositiop fonq ) d“l’b\L .?')d? ot '
Be Dms‘lldeg(o o)« A, borné dans L}, est compye damental Y, | e n
! ensemma 1€ gL TS s _ an ey, A 1 <
vaats qui le contiennents 1) dans Lt 4% < 0 = 4(1/p 12 N By, <p<l
’um,nlij?x g** >0, quand 1> d/p=Kkjn; 3) dens fyox P ik i/k‘m\"’%
0 dan;f;,;-da;‘s Cr-b= =, o Afp < kn (1, 9), <9§1’(p\h; ‘ T
stop=a W T4 p>1 les fonclions 9 limiles dez gy Pl e 1 s
Dcns le cas ol g i o e 5 SUlleg 0 | s L k=t
o en vertu de la compacité Indiquée, appartienp, 4 Gug o, " P n
oxiraire en ver o ent 57 00 Iy n M1 dm < T A L)
o des v-iemes dérivées des élémenls o vers les S-dérivg,, P La, by /’/-“W(M.}—h) — o (M) [T din<C,, 0" 1g ik T
T bom . & T s
£t faible (au sens de L) - 0 de 1y g \S 0 [ (L2 i
" On peut modifier les enonces des (héorimes § st 4 Pour 7y J““ir;‘ - ¥ [a ‘\“(F‘q‘n 1 <l _k—n
! o Ry P ) | LI
Considérons Densemble des fonctions o vérifiant leg COnditiDons. ©® p "
= t appliquer les évaluati
e — , i . n_ 41 feut a valions en prepant 4
X O 4 (S o) « p=i0 b Pt < p de soric
b Sgy a3t .. daam <4 (Ba=1=0,4, ey g PTk
Sny ) " n__@)
, e 1/17,’1/”:7'—(” '
S.., est un morceau dune multiplicilé unie & 71 - dimepe: que s
bien dans D, ou Iien sur la frontiére de D; 2y, ., z; esLHSIOns, Sityg
rieur & D, proche du point de 8, ;, qui lui correspond: U poing m’? - .
(- le@rm—eUhiedncoymas, Loy ki
n
A b
) I ] P , :
2 . b T, ...dz, < A ;
) ! 5 01 an 1 n x 53 _ ' %
R LSRN 7 g p> nfk (52, k= (m+n)/p, m>0, 1
L’ensem Ile ainsi extrait est borné dans LY. o - ’ <p :
. L . . ] . _ SplTn s ipe N !
5. Considérons 'espace L. Supposons que les fonctions ¢ L p(0 Jo (M +h)—o(M) PLC,, f:p\lno, m=p )
sont nulles hors du domezine D. Convenons de désigner dans IS’Su'LT o<, | 4 m>p
ave: des indices iqférjour: _dz'fférents des constentes différen(.e\q, 1te par [ |
dent pas des foncticns censidérées et

des quantités %, et 3
encore M4-h=(x,+h, ..., 2, h); M=(x,, ..., T,), dz, .

: ? < dzy, =dm. P
s | (_a S s . > 3 § N n - L0,
max (b l=4 (i=1,2 ... n). On a les évaluations sulvantes,

a) Le domaine /1 est lorné

\‘ H 1 \ *
) s S Lo (M +h)y—o (Y] 2" din <
f;( ITPRYIY 1 1 k 1 I3
| CET T T B2 L 5>
‘[ ST g 5 0 quelconque, ~ =%
P l) i
< CO,} 111 z-i) 4 .
| 7y p g \"n J FaloDDE{
fr““~q‘/n‘ P 1
f ' b < 9. < PR = i
T
' n

*Pour =2 ot

A démontrg Cnoonsidérant une c|

! qul ne dipg,
1ntrodujtes, Posugs

11 est utile d’indiquer toul de suile briévement 1o plan de la démonsire-
lion. On raisonne pour L:. On affirme que les évaluations précédentes sont
vrales. Les inégalités Ba) et 5¢), ainsi que les formules 4) —4) du § 3 per-

3003

metlent  d’appliquer le théoréme de Rilz (condition ‘de la compacilé

dns L) et d’Arzela pour démontrer la proposition dans les domaines hornés.
Ce qui est établi sulsiste en tout cas dans chaque partie -bornée des domai-

tes non bornés que 1'on considéra. Les fonctions moyennes permetlent de
fransporter le résultat dens L

¥.Dans cetle direction on peut,cn s'appuyant sur
s propriétés des espaces (que 1'espace est complel, efc.), utiliser le théoréue
de Fréchet,

ndiquons seulement 1’idée de la démonstration des évaluations indiguées.
tlle idée est basée sur V’application de Didentité de S. Soboleff {*), qui
"eprésente la valeur d’une fonclion « dins le sommet d'un certein seclolT au
Loen des valeurs des dérivées a I'intérieur d’vn lel secteur; au cours de Lo
cemonstiraiio

. s 2 . g 2 <pho 5 les
intég n il est commede dutiliser le théoréme de S. Soholeff sur les
ﬁfjliles du type de potentiel ). q ol mar Yo el
oo ) AR T hiord damental s
rales dquons encore qu’'en généralisant le théoreme fondamen

) . e cons des Talsonnomer
U type de potentiel (), sans perdre de vue le sens des rawsont

s Tants,
SgeTe jitinged oo peut obteniy -7 évaluations lides aux mulliplicités & un nombre di-
n Compacite dy. 1t asse de domaines D plus restreinle, Reilich (G0 Verse do d _pour L, des évaluations liges aw ¢ 14 ondilides damst®, )
S36 Te de Ly dans 7, seulemont, ¢ dimensions (ces évaluations complétent celles quiont ié publices TR
RISl
—

A

537



Einll ans la direction de la prés
W jéraliser dans ; resente )
On peut ausst gbr Smirnoff (sur_les fonclions égalemg), Notg e

~vskyv Cb K e R, N t ) '
de 1. 'PCUO\TI:C\;HCs aux inégalilés de Fridrichs permettent, g . “Ont hé@ie
lations analog i 1
relations

3 N ll . ,,lmln
o les condilions eoncernant les espaces & 54" Véng Y ’;1‘\
ec les ©

, SRopes
. sition 4 av 7 . . SEa exXposés . . N 1~ q Neg by
]’logx)l:lquos applicalions des résullals P seront Lonsldérésm;énsi%ffh
< Darém'm
Manu . n,

lo ?I&CM !

<V ]‘;’Qx
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FRINE CONNECTIVITY ON THE SURFACES OF A PROJECTIVE

HE A AND CONFORMATL SPACE

By A. NORDEN
pomminicated by A. N Kolmogore|, Member of the Academy, 13. X. 1941)
; .

The surface X, of m dimensions embedded in P,* we shall call norme-
"Cif wilh every of ils poinls ** sre connecled Lwo projective plones:
M'})’ containing this point and not incidental with the tangent plane T
12 Lh"om;ul'f%(?} 2) Pm-1 belonging to T, bul nol conluining the point of the
0 -
'ium\“\;ﬁ'slml\ call these. planes normalizing manifolds of the first and th
«ond kind and denote them by I and 13, respectively; lhe normalized sur
st >
{ace We shall denote by A"E‘, ) . '
{ntroducing on A,, curvilinear coordinates u',i=1,2,...,m, we delin
fhe plone 11 by the k points
yr =0 —lz* ' (
Ielonging to this plune. ) l
When z* is multiplied by the functional faclor g, the veelor ! v
undergo o lransformation according to the following law

ll:‘:‘ t“o‘\gd
it the plane 11 remains invariant.
The pline 1 we defino by n—m-1 independent points

.'Cd) -\Fd) §== 1) 2; ve 0y n--m

5

\ |
The in X . 5oy Shles ws 1o state the equa
e independence of the points a®, o, X& enables

s
nom
- ;
e O A it \ Bl Xa
()i.’/{; == .‘\,»i!!?; i LT . fs

wi L
were ) n
Pind By are tensors.

s o iplo account the cqu
‘\“N.H”H“Q by the indices 7 and f end tuking into e
VOl ”\l? 5\’\‘\1\10“'\’ ol the (\\‘\\'1nsl(|\\

. .t |k ,,_./}f:‘;
Wilh ros ('nl if '

— Pest Lo those indices.

tana ol tho cat



